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A MONS El G NE V R 

C O L B E R T. 

CHEVALIER.MARQYJS DESEIGNELAY, 
Baron de Seaux & autres lieux , Confeiller ordinaire du 
Roy CD fonConfeil Royal &en cous Tes Confei]i,Com- 
mandeur & grand Treforiei de fes Ordres , Secrétaire 
d'Eftat & des Comimndeincnsde fa Majeft^>Concrolcur 
gênerai des Finances, Sur-Incendant 3c Ordonnateur gê- 
nerai des Baftimcns , Arts & Manu&âurcs de France. 



ONSEIGNEVR. 



Ld Précifion ftnectffairt enGiomttrii ftiit que 
Ut fins f(4V4ns MathemMiciens ont mit de tout 
temps^Mt. ttag dis thofes imfo^iblts , l'iufcriftion 
de l'Heftagùne Replier dans le Cercle Ja Tri/tâion 



dby Google 



de t' Au fit & U Duplication duCnbe, qutl'OracU 
d'AfoUon auoit demandée duxHAUuns de l'Ifede 
Deles pour e^re détivret,delapejk, Cefipour^uoy 
files Ouvrages méritent queUjue ejlimepar leur diffi- 
culté , j'o/i me promettre que U fotution de ces trois 
fumeux Problèmes que je donne dans tolite la rigueur 
& précifion Géométrique, n'employant quêta Règle 
tf le Campât, fera receu'i fa-oorahlement deVofire 
Grandeur , puis qu'elle applique vne partie de fis 
Joins à faire perfeâionner les Arts & les Scien- 
ces dans la plm fiorijfante Monarchie du monde. 
Cet MONSEIGHEVR, cequi me fait prendre 
U literté de •vous offrir ce fruiS de mes Etudes Géo- 
métriques, or les protégions tCefire toute ma vit 
dsucvn profond reAeS, 



M,OUSEIGîtBV% 

OeyefirtGrMdetr; 



le trrtiimlik (!>■ irenki^M» 
firmârCOMIEItS, 
Prmfi tklmtmt 
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DVPLÏCATION 

D Y C¥BE. 
I,A TRISECTION 

DE l'angle, 

ET L^'tNSC R. I P T I ON 

DE L HEPTAGONE 

REGVLIER DANS LE CERCLE. 

CHAPITRE PREMIER., 

^iff de' a qnt Ici OnmttrtuoKma &• mtdnrnu m* tjmt: 
Je U Duftiutiim in Cnte,. 

LA. Duplication du Cube a tellement pafl£ pour înl- 
pojribfe4ans rAntiquité,que l'Oracle û*ApûIIonpour . 
Je. défaire des prières importunes de ceux qui luy de- 
n\wdojent qu'il fîr celTet Upeftedans 1111e de iïeIo& 
leur .commanda de doubler vu certain Autel, qui , 
efioit Cubique 1 ce qui obligea k$habîtans d'envoyer des Am- 
baHadcurs yera, Platon à. Athènes. & verdies autres fçavans . 
teometres de la Grèce , pour leur demander le moyen de fatis* 
faire à l'Oracte ainfi que Vitruve le raconte dans le fécond Char 
pitte de ion-ncijfviémeljvre. . '^ 

ceimeri, ,. ■ A' ' ' ■ 
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Xong-tcmps auparavant on auoit cfté clans la mefmc peine 
au dire d'Eratoûene Cyrcneendaosia lettre au Roy Ptoloméc, 
qu'Eutocius Afcalonîte rapporte dans fon Commentaire fur le 
fécond Livre d'Archimede deja Sphère & du Cîlindre; car le 
Sepulchre de cent pieds en tout fens que Mînos avoit Élit bâtîr 
à'Glàùcas ft'eftant pas'jugé eftre aiTez grand , on ordonna -que 
œluy de Ciron fût îdouble 7 Et les Architcdcs ayant confideré 
. que s'ils dbubloient les coftez du Sepulchrc de Glaucus, ccluy 
de Ciron feroît Oôupic, &'par confequcnt de fîx millions de 
pieds Cubes plus grand qu'il ri'eftoit requis": ils firent dés lors vn 
défy à tous les Geometresde trouver la folution de ce Proble- 
mCj qu'ils appeliercnt la. Duplication du Cube. 

Ceîuy qui alla le plus auant fut Hippocrates le MathcmatH 
■ cien, qui découvrit que le cofté dVn Cube double d'vn autre, 
. eftoit la première ou moindre de deux lignes concinuellonent 
proportioDcUes entre deuxli^es extrêmes, dont la dernîcre eft 
double de la première égale a la Racine du cofté du Cube don- 
né à doubler : Mais la difficulté demeura à trouver les deux 
Moyennes Proportlonelks dans la Précifion Géométrique. 

■platon fondateur de cette Académie d'Athènes, qui a donné 
le nom à toutes les célèbres AiTemblécs qui travaillent à per- 
feâionner les Arts & les Sciences, répondit aux AmbalTadcurs 
de Delos ,,au rapport de Plutarque dans la vie de Marcellus, 
que ce Problème ne pouvoir Te refoudre que mécaniquement: 
& pour cet effet ce divin Philofophe & Mathématicien inventa 
-vn inftrument ^ompofé de quatre pièces folides , l'vne defquel- 
ies il.&îfoit glifièr parallèlement à la quatrième pièce dans la 
fente ou comiiTe des deux autres qui formoient vne double 
Equerre. 

Hctpn , Philon Bîzancin & Apollonius Pergeus , n'eurent 
qu'vnc mefmemcthode. Diocles, Pappus Alexandrin & Sporus 
Hicehus s'y prirent dvne autre manière, & tous ne tcavaillerent 
qu'en tadonnant &enfailànt mille elfais pourvoir fi lehazard 
(eur feroit rencontrer fur les coftez oppofez '& prolongez d'vn 
parallélogramme, deux points qui Ëiifcntégaletnem diftans de 
Ion centre , en ibrte qu'vne li^ne droite tirée" par ces points, 
pailàft fur le coin de ce parallélogramme Ëtit des deux ligne!» 
d,ont l'vne efloit double de l'autre. 

MenecmUs employa les SeAîons Coniques ! &ArchitasTa- 
rentinl*dcfcriptio» desHemicilindres, aursppoit'déVitreve. 
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"Eratoftene feît mention dans fa lettre au Roy Ptoloméc , des 
advantagcs qu'on peut tirer de la folution de ce Problème, prin- 
cipalement en la conftruftion des Machines de guerre ; & après 
'avoir remarqué qu'on ne pouvoit mettre en pratique aucune des 
inventions de tous ces grands hommes, il donne vnMezoIabe 
compofé de trots Parallélogrammes égaux auec leurs Diago- 
nales, pour chercher àtaftons & auhazard les deux Moyennes 
Proportionelles , faîfant couler ce^ trois pièces l'vnc fur l'autre 
■auec vne pratique impoifible à exécuter dans quelque Précifion, 
quand mefmc ces trois Parallélogrammes n'auroient aucune 
^paiffeur Phyfique.. Il fit prcfcat de cette Machine au Roy Pto- 
loméc , comme d'vn inftrumenfmerveïlleux. 

Nicomcde a demonftré que Tinvention d'Eratoftene n'avoît 
rien de géométrique, &qiie fa machine pouvoit encore moins 
eftre mife en pratique que cellcides autres, ■& a donné dans fon 
Livre des Lignes Conchoidcs vne Méthode longue & embaraf- 
fée , pour trouver les deux Moyennes Proportionelles, il fait vn 
Parallélogramme des deux extrêmes données , autour duquel 
ayant fait plufieurs Angles & Lignes il cherche à mener d'vn 
point donné vne ligne droite fur vn autre , en forte qu'elle foit 
également coupée par vne ligne donnée de pofition ; Se pour y 
parvenir, il fait vne ligne courbe qu'il appelle Conchile , par 
le moyen d'vne Machine compoféc de quatre branches , cha- 
cune defquelles a encore plufieurs autres parties , & des mou- 
vemens très mixtes. Ç'cft pourquoy EutociusAfcalonitea eu 
raifon de laifler parefcrit, tjue Nicomcde tiroit fans fujet va- 
nité d'vne telle Machine. 
Archimede ayant eu befoîn de la folution de ce Problème 

Eour la dcmonftration du fécond Théorème de fon deuxième 
ivre de la Sphère & du Cilindrc , fe contenta de demander les 
deux Moyennes Proportionelles au lieu d'enfeigner quelque 
Méthode pour les trouver. 

Enfin M' Defcartes très fameux entre les moderhes , a dit 
dans le commencement de fa Géométrie , qu'on ne pouvoit 
trouver les deux Moyennes Proportionelles , ny faire la Trï- 
feâion de TAngle fans employer quelque ligne plus compoféc 
que la Circd^afa-e î c'eft pourquoy perfeverant dans cette opi- 
nion, il donne dans la page 370. fa façon de décrire cette ligne 
<oïnpofée, par vne Machine conftruite auec fept Règles diffé- 
rentes qui tormenc quatre Equerres, qu'il Êiit mouvoir par vs 
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4 
030uvemem très compo0 j ce qui a obligé M' l'Abbé Mariotce - 
de demonftrer dans l'Académie Royale des Sciences, que cette - 
Machine ne pouvoît eftre d'aucune vçilité dans la. Pratique, 
outre qu'il faudroit que. toutes les pièces. fUnènt fans épajlleur 
Phyfique , attendu qu'il faut qu'elles coulent le.s vues fur les . 
autres. 

Quant aux Serions Coniques que M' Defçartes a.cpployées 
pour la Duplication du Cube & pour la Trîfeâion de l'Angle, 
on n'en doit attendre aucune vtilîté ny prècifion dans la folu- 
tton de ces Problèmes , car la ligne Parabolique ne peut eftre 
tirée qu'à veuë d'œîl & à reprifes de points. en points trouvez 
fur les ordonnées:ou par vjî nlçt double de la diftancc du foyer,. 
& toujours également tendu contre Iccoftéd'vn Equerre, tlont 
l'autre çofté coule le long de la ligne perpendiculaire à l'Axe 
fur le poinr du Foyer, dautant qu'il faudrait ^'adrcflè d'vn Ange 
pour conduire Paraboliquement la plume ou Içfileç tendu dans 
cette exafte }ufteflc & précîfîon Géométrique fi abfolument nç- 
ccflaire à la fohitipn de ce grand Problème de la Duplication 
du Cube, où la moindre Erreur Mathématique dans la Racine 
devient. très monftrueu^ dans le folide. Car par exemple la. 
Racine ou collé du Gubedpnné à doubler eftajnt de loooooooo 
cent millions de pieds, fa fblidité eft de loooooooooooooooo- 
pooooooo pieds Cubes , & par conlèqucnt le Cube double re- 
quis doit eftre precifément de. 2000000000000000000000000 
pieds Cubes ; & lors qu'il s'agit de déterminer & afTigner en la 
quantité difcrete ou nombres la Racine Cubique de ce nom- 
bre, on cft réduit à l'impoiffible; çarfion ne prend cette Racine 
que de izjppîioj pieds , la folidité du Cube ne fera que de 
ïpS'PP^^pyySïioytf 44^557615 pieds.Cubes, beaucoup moin- 
dre que le Cube requis. Que H vous augmentez cette Racinç 
Cubique d'vne vnite feulement , miettant vii tf à la place du % 
qui eft le dernier chifre , vous aurez i2y^5?2iotf pieds Racine 
ou cofté d'vn Cube qui fera de 1000P000481 225^72^1527 oïtf 
pieds Cubes , cxorbitcraent plus grand que le requis , l'excez _ 
cftant de 481226^7251547015 pîedi; Cubes, , 

D'où il s'eniiiic^ que de quelque, m^iere qu'on décrive la Parâr 
bole, on ne fera jamais hors d'cneuF nvoinHte d'vi^c cent mîl- 
li^e partie , & qu'on n'en peut tracer aucune dans laPrécilion 
Géométrique. Ce quleâla cauTe que les miroirs brelans pre- 
tnidus Paraboliques , 4^cnei:^x a^ ^ds.eq S|>beriques , & 
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Ae-fent pas m meilleur eSet en ^ale furîàce qu'vn miroir fîm- 
plcment Spherîque , pourveu quTl ne foit que Segment de i8 
degrcz, ou vingtième partie de toutleCetrle. 

Par confequent cestroîsfemcuxPi'oblemes de li Duplication 
du CuBe- , de la Trifeâion de TAngle & de llnfcription de 
l'Heptagone. Régulier , font encore Tans folutibnvtilc&.fuffi- 
Ênte: puis qu'on ne-peut mettre en pratique dans quelque pré^ 
dfion , aucune des Inventions des Géomètres tant anciens que 
modernes : iefquels ic font mécontez ^and ont ih ont crû que 
là folutioa dé: ces Problèmes eftoît impoffible , autrement que 

Eir machines ou par dés lignes plus compolèes que la Circu- 
ire. Ce que ie demonftreray plus amplement dan$ ma Nou- 
velle Géométrie j & en attendant pour ûtisfajre à ce qui eft 
porté dans leDC^Ioumal des Sfavanvlu uMa)ritf7ff.j[e donne 
icy vne Pratique iâcile.& géométrique otton n'a befoin que 
de la Règle & du Compas, qui nepauent point pouTmachihes 
chez tes Mathématiciens , & qui n'oftcnt rien de cette Pté- 
cîlîonCeomctrique requîfe dans la folution des Problèmes. 

CHAPIfTRE S£COND.. 
*TrâHftf ie U Dt^lkdthn du Cuh , par lé CompM: 

BIËN'que les Mathématiciens employent de neceflité ab- 
foluë la Règle & le Compas , & qu'ils reçoivent pour Géo- 
métrique tout ce qu'on" demonftre; par les Eléments d'EucIide. 
après l'avoir. eoûftruit flc. exécuté avec ces deux fimples inftru- 
ments : les Géomètres n'avoientrieantmoins encore pu trouver, 
par leur moyen après deux mille ans d'étude , ny la Duplication 
du Cube, ny la'Trifeâion de l'Angle, ny;nnfcription de l'Hep- 
tagone régulier dans le Cercle. 

Le Compas que j'employc ^ bien qu'iT-'^ît fes deux branches 
plattes & couchées furJePlan,,n*éft point diffèrent du Compas-^ 
commun- & ordinaire , dont iinvcntion coûta. (î cher'â Pcràrîx : 
& à la jaloufie de Dédale, fi on en veut croire Ovide dans le • 
feptiéme Livre des Mctamorphofes Veddlminmdit. 

Les branches E M, MD font égales & jointes par la chafi- 
mô-e^ Dans îvfagc de ces Problèmes on applique vne rcglô 
Comitru B 
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le lqag4f lubtmàif EM.fi mieux on n'aime que ce foi 1» 
œefme branche EM direûemeni continuée vers C, iinfi qu« 
H figure le reprefenKi^ dautantque le Compas dolceftrecour 
çhéj plai fur lepluiilEipoinieD de la branche MDdojtcOre 
rebrpuiftc en bas pour demeurez ferme fur le point D pendant 
que la pointe E de la branche ME coulant (ut laligne RE tout 
lé Compas s'ouvxç & roule fur cette pointe X> fixe au centre 
comme il arrive au Compas ordinaire. Aulieuderebrouflerl^ 
pointe Dj il eft plus ccuiunode de rclêrverde la matière de Uk 
t>r?nche autour du point P> que J'jjnjcicoapour y pafler Ùt 
pointe dVne aiguille. . 

LeCube A, fait le Cube donné, S; qu'ilËûtte ËiircleCubeS 
qui foit double. 

Tirez la ligne ES, fur laquelle prenez SRég^leiCHbnn-, 
çlie du Compas , laquelle,pour {exeraple,)e fupoiteftre égajs 
.au coAé ou Racine du Cube donnéA. 

Du point S élevez fut SE la perpendiculaire SC , & pcenaat. 
vne ligne double de SR, appliquez-la du point R en C (foutre, 
la perpendiculaûe SCvous aurez la ligne RC, partag'ez-Laéga- 
lementenD. 

Mettez la pointe D de la branche du Campas fur le pomt D 
milieu de la longueur de la ligne RC. 

Tirez en fuite par le Bouton ; 1^ bcançlie EMen l'élomnant 
du point R, en forte que la pointe E de la branche ËM du Com- 
pas coule toujours le long de la ligne RE jufqu'à tant que le 
cofié de la mcfme branche prodtùte ou vueRegle y .appUquiée/ 
touche le point C. Scâion des lignes RC, SC. 

Pour lors la ligne RB eft là RACINE OV COSTE' DY 
CVBEADOVBLE DV CVBE:A,cequieftoitpropQftàÉaie. 



CHAPITRE TïlOISIESME. 
'ptmoafiKitimiUU DufUctfio» ditCuU, 

PO V R rendre cette demonftratibn bien intelligible , jTe» , 
faisquatte^aBiss., , 

T)ans la'premierepjeconflxuisquelqueslignesj&cBtîrequeir 

quçs CoïoUaircl.. 
]DmS l» lj;cona«,jé^çn}qfift|e q»f lç5 %iKsSfeItfepfcS^^^ 
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fonr CoAililueOèinsntftCeoilùtriqtaoïeneRiwpfntioMlle*. > 
Dans la troilicfi»] jH demmSxeifle la:ligne EH eft double 
de la ligt)c SR caûé ouKacioe du Cube A donné à doubler^ & 
c'eft en cette Partie que pour aider tima^iAwoa ScMins aom- 
oKklénient'ladeinonUratioii ,'U £>ut Tôirlulfecoade PIiu)t:h|>> 
parce qi^icçs figures font voir au ckiigt 8s ÎLtixll ladite des dé: < 
monArations de cette ttoificfaicPartie. ; .- ' 

J>anS la quatrieiîiic , )e conclus qu'entre -les deux tignes ex- 
trêmes SR, EH, dont la dernière eft double de la première , -les 
deux lignes REjEF font dcux^oyeanes Gqntintfcllcmûnt Pmh , 
portionelles. S: <}u^at conrequentkCuhéifeiiEi'eiijCtiuhlei 
dn Cube deEF.&leCubedcEFjddubk du Cubéde ES, & 
le Cube£de ER, double du Cubodonné A» de R&. Ce ^ui ièza- 
-enfin la folutlon du âmeux Problème autrefois deoiaiidé pw. 
tOracle d'Apollon auxhibitans dciifle dcPdiosi 

■P;AtiTiE.|i,/' ■': -y::' A 

CONSTKfTTJON ET jÇOROïZAlRSS, 

S- 1. T^ R E Z la ligneRMielle feoajçtpendioilaitttfai EC, 
X & le Triangle RMC fera reétangle. Car par la cbnf- 
truâion les lignes DRi DC, DM Ifom ^ales , doncques les 
Triangles RDM, MDC font ifofceIes,&J' Angle ÇDM externe 
■vaut les deuxAngles internes oppoféz I^M, DMR, & par con- 
fequent il vaut deux fois {Angle DMR. De mefftief Angle »k- 
cerne RDM vautiesdeuxAi^tosiK^ni«;soppofezDCM4i>MC, 
& par confequcnt'il vaut deux fois f Angle DMC. Donc les 
Angles CDM, MDR pris enfemble , valctirdèax fois les deux i 
Angles RMD, DMC. Mais les deux Angles llDMJ»IDCiy.aJtnt 
deux Angles droits , f*r U.JCm-fMpifûioM^^rtmifr IjyneJt* ■< 
i/rnimrxfrucWf. Donc deuxf* lés dtux'AnglosEMDiDMC 
pri^enfemble valent auili^deux Anglesdrbics. Donoeâant tous :• 
deux pris vne feule fois enfemble- ils -valent vn Angle droit.. - 
Donc tAnglcRMCeftdroit: DoncIAngle RMEéft«i0î droit 

Donc le Triangle *MB ett Reâwgle. : !. - ; ■ i 
Sï; ï)u point R élevez -for ES Ijî'perpendicubdnR^ y cite 
fera parallelle à , &C, & du pi»int F tiéez FH parallclie à ^ffî,elle 
fera auffi perpendiculaire foc EC par cwî&qaqiRlcTriangke 
EFH.fcta-8i«âaiiglc. ;-., -u:..-. *.. ■j..-.i;:.. : ,--, , : ..-.(. J; :1 ... ,.- 
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$ $, Du point FtïrezFGpamUele àRSycliefera ^alê,^ RS; 
& perpendicubtre rtu>$C,aînfîquc{eft&Spat.lacoDftniâk>n}, 
,pv confequent le Parflllelogtamme RSf G leraRcâuigle«. 
Donc le Triangle FGCfeKhauflîredanslc. 

5 4; Les Triangies'reâangki HMR> FGC font fembUbles & 
é^nx. PremIeiementi]5.foiÀièinblables.> parce <]u'oHtre letirst, 
Angles droits ils ont chacun* vn As^ ^al , fçavoir f Angle 
REM, é^zlifAn^eCFG.péfUJCXJXpntfe^ioH iMptemigries 
fi^Mnirj; Car ES, as FG ibnc pu-alleles. Donclcurs crcMAeimes 
Angles font égaiWï:^avoir:ERM,FCG. Donc les Triangles , 
JENutjFGCjfontc^uîangks, & par confequenc fenWt^ks.: 

Lefilfts Triangles EMR, FGC font égaux^ pér Uxx f^rprê- 
fi^Hnn dit premier tJ-vre dtt Blemsnti , parée qu'outref^ajîté des-. 
Angles îk ont encore vn cofté égal , fçavoir le cufté EM égal 
au cofté FG, putiquecousdcux Tonté^uxàlaJîgneÇRà-^a- 
voîr EMpïwIacoiiftrudipnduCompaSï&FGjpoureftre fem- 
blablement inclinée entre les ParàUrfes RF, SC. 

Donc I«s Triangles Reâianglçs EMR. FGC fpnt femblablcfc 
& égaux > & ont par confeqnent tous leurs coftcz égaux*» - 
ï>o+ic ER.cft.égalcàFC. 

. PARTIE ir,i 

1> EUO NSTK.ATI ir 
J^e Us liffiet SR^ ER, EFj EH- font: ContinHtMemtat! 
' ' i '! ^gpwiiontffê' . 

S 1^ jr E Triangle ERF eft reÛanglé par conftruaiôn , & MR : 
1^- jçft petpendiculairefur EQ psr U comduJîoH du $ i. Jei* 
fremierg ^drtie. Donc EMR eftiçquiangle.- &, femblable au: 
Triangle total .ERÏv:»4r;/« J^'IIti firopofnion ,4» VI des Elemens 
WCHc't(ir».dautam: qu'ils font tc^s. deux Reâangles.,;& qu!ils; 
uit en E vn Angle conamun. . 

Donc fur. U tV J'rrft^ion d# VlJesrEk^nts^s Triangles - 
cqwangles EMR,ERF, lcs.coAez-(:;Ie {vn.qtu compiennuit va,.. 
Angle font ProporiionwK.yjc'Éffl ^ disejOnt mefme raifi^i en- -' 
tr'eux,quècdiéqD'j>iH.enttî^xleïÇoj^z det^tre.Ii-igngl&> 
qui com^n-ennent vnmefmeAngleoMfemblable* 

Mw* dans Ic^ïetit Triangle ^IRj layBazeME & ÎHypothe- 
Qufe ERqurcomprcnocnt lAngkMËR^ôntHomoiciguesdans ^i 

le 
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fe Triangle total ERF, à la Baie ER,& à fflypotenufc EF, 
fftrceauiU comprennent le mefmeiAnHe commun MER. 
Donc comme EM eft à ER , ainfi ER eft à EF. 
$ 2. Le Triangle EFH eft Reûanglej^^r leSuèU Upremien 
Partiel &RF eft perpendiculaire fur ÈH^<c/* conj/mâion. Donc 
là perpendiculaire RF qui tombe de f Angle droit EFH fur 
ÏHypotenufc EH feît le Triangle FRE equiangle & femblable 
''au Triangle rcâangle total ^Hparh vill propofitio/tditfi det 
£lementt , parce qu'antre leurs angles droits ils ont encore en £ v» 
tXf/j^e commun. 
, Donc ces Triangles FRE , EFH font Proportioriaux,/«<r la ly 

Propojttion du VI des Eléments. 

Mais dans le petit Triangle FRE la Baze RE, &tHypothe- 
nufe EF qui comprennent l'Angle REF font Homologuez dans 
le Triangle total EFH , à la Baze EF & à fflypothenufe EH, 

. farce (juils comprennent aujii le mt[me.XtMe commun FEH. 

Donc comme ER eft a ÈF, ainfi EF eft à EH. 

RECAPITVLATION. 
Comme EM eft à ER , ainfi ER eft à EF. 
Comme ER eft à EF , ainfi EF eft à EH. 
Donc comme EM eft àER, ainfi EReftàEF,&EFàEH. 
Donc EM — ER — EF — EH — fomContinuellementPro- ■ 
portionelles. Mais EM eft égale àSK par la coufiru^iion. 

Donc SR — ER — EF — EH — font quatre lignesConti- 
nuellement Proportionelles i ce qu'il falloitdemonftrer. 

PARTIE m. 

DEMONSTRATION 

^e dts qum lipiet SR,BR,EF, EHContimuBemintVli\ 

feriimcUet, t'(xtrémcEH i/douUt de l'exirim SR. 

COMME cette Demonftration décide la queftion,& qn'el- 
le eft très difficile & embarailée, ilfeuten raefme temps 
avoir devant foy & la première Planche & la féconde , laquelle 
aidera l'imagination par la rcprefentation des quarrez & rec- 
tangles que j'employe,provenans de la puiflance de la ligne EC. 
en égard à fa divifion en F , ou confideréc comme ibûtcnant 
lAngle obtus ERC. 

. Cimiers, C 
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LeQuarréde la ligne totale EC, de la première p1anchc,K- 
gure première, eft égal à la fomme des deux Qnarrez de (es par- 
ties EFj FQ & à la fomme de deux fois le RcÛangLe fait par lef- 
dîtes parties EF,FC. pir U IV. PropeÇtùon dufecù^4 ^^' ^" ï'<^ 
mtnts d'Emclide. Ce qui eft figuré (mais au petit pied) dans la 
féconde planche , Figures l. & ii. 

Mais le Quarrédela meirac lignç ECià*>isU^remitreptd0che 
Fijrure prerr.itre , confiderce Comme Bazc du Triangle obtus ERC 
eft égal à la fomme des <^arrez des deux coftez ER, RC, &à 
la fomme de deux fois le Reâangle Êiit par le coftéER,& par 
la diltance RS qiti (fl étm U fremure plétiche , Fi^. i. depuis R 
jufqu'à la perpendiculaire SC» pâjr la Xn Profofmon </« feconi det 
tUments. Ce qui eft aufli Figuré dans la planche féconde Fi- 
gure III. 

Donc d4Hi U féconde PUnche , Fij^. m, la fomme des Quarrez 
de ER, RC, & de deux fois le Reâangle fait de ER RS eft égale 
déHt U fecande pUncheFîg^M. à la fomme des Quarrez de EF, FC, 
^ de deux fois le Reâangle fait de EF, FC, parce que chacune 
..efdites fommes eft égale au Quarré de la ligne totale EC. dms 
U flanche ii. Fig. i. & ce fuivant lAxlome ^mtfunt ^^ualU vaitertia 
funr £c]ualia imer fe. 

Si defdites fommes égales AànsU Planche u. Fi;;. ti.c^ f 1 1. vous 

oftez chofes égales, àlçavoirdelaFig. ii. le Qnarréde FC. & 

le la Fig. m. le, Quarré de ERJes fommes rcftantcsferôt égales. 

Donc dans la Fig. v. la fomme du Quarré de RC. & de deux 

bis le Reâangle fait deER,RS, eftégale dans laFig.iv. à la"" 

bmmc du Quarré de EF, & de 2 fois le RctSangle fait de EF,FC. 

Mais dans la Fig.v.§. i. la fomme de deux fois le Reftangle 

ait de ER,RS, eft égale dans la mefmcFîg.v-auReâangletait 

eER,RC. parce que par la conftrudtion RC eft doubledeRS« 

Donc en fubftituani vnfeul Reélangle cy-dcffus, Fig- v. §^ î 

ait de ER,RCégal aux deux ReÛangfes fàitsde ER,RS. la fom- 

ne du Quarréde RC &duReaanglefaitde ER RC,eft égale 

lans la Fig. iv. à la fomme du Quarré de EF, & de deux fois le 

teaangleiai£deEF,FC 

Mais dans la fig. v. la fomme du Quarré de RC. & du Rec- 
angle fait de ER,RC,eftcgale dans la Fig. vu. auReétangle 
«t de RC & des lignes ER, RC prifes enfcmble, parce que RC 
ft cofté commun du Quarré dé RC, & du Reâanglc fait de E^ 
X. Or il eft auifi cofté du grand Redangle EC, CR, duquel 
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le fcconci cofté EÇ^ft compofé des deux Kgnes ER, RC prifej 
«nièmble. 

Donc dans la TÎg. VII. le grand ReâangkECRjCftégal dans , 
ïa Fîg, IV. à la fomme du C^rré EF, Ôc a deux fois le Reftangle 
feit de EF, FC parce que cette fomme de la FÎg, iv. & le Reâan- 
glc de la Fig.vii.font l'vn & l'autre égaux à la fomme de la FÎg. v. 

Il s'agit maintenant de changer les deux Reûangles de la 
FÎg. IV. $. 2. en deux Reâangles entr'eux égaux 8c de mefmes 
coftez dans la FÎg. vi. §. 2. & de changer aufli le Q^arrc de la 
FÎg.iv.g.i. envnReâanglcdanslaFJg.vi. §1. qui aitlesmef- 
mes coftez que Ceux du § ï. afin de feire de ces trois Reâangles 
égaaxjlc Rectangle HEC.de la pig. vm. quifoit égal au Reiftan- 
gle RCE de la FÎg. VII. 

La fomme de deux fois le Rè^ngle de EF,FC, FÎg. iv. § 2. eft 
égale dans la FÏg. vi.§ 2. à la fomme de deux fois leRcéhmgle 
Éiic de EM, EH. car les lignes EM^R, EF, EH, font Continuel- 
lement Proportionelles car la première conclufion de la Reca- 
pitulation de la Partie Seconde. Mais ER eft égale à FC p4r 
lu conctupùH de U Partie première- 

Donc EM,FC3F) EH, fontContinuclIemcm Proportionelles. 

Donc les Rctaanglcs feits des deux extrêmes EM, EH, font 
égaux aux Reâangles Ëiits des deux moyennes FC,£F,^<in£« 
XVIPrPpofiTitm du Vl Lih/re det Eléments. ^ 

, Donc dans la Fig. VI. S 2. Les deux Reâangles faits des lignes 
EM, EH,font égaux aux deux Reâanglesde la FÎg. iv.$ z. mes 
des lignes EFjFC. 

Mais dans la Fig. vi. S s. la fomme de deux fois le Reâangle 
fait des lignes EM,EH,eftdanslamefmeFÎg.vi.$2. égale au 
Reâangle tait des lignes EH, RQ parce que RC eft double de 
EM. (qui eft égale à RSparla conftruâîon, Planche i.Fig.i.) 
& par ainfî le grand Reâangle de laFig. vi. §-2. fait des lignes 
HE , RC contient dans la mefme Fig, § 2. deux fois leReâan- . 
gle&it des lignes EH, EM» dautancque le cofté EH eft commua 
aux petits Reâangles &au grand, & que le cofté RC du grand 
Reâangle eft double du cofté EM, des petits Reâangles. 

Donc la fomme du Quatre EF.dc la FÎg. i v. § i. auec le Reâan- 

E le HEjRCde la Fig. yi.S2. eft égal au Reâangle ECCR de 
.Fig. vil. 
MaislçQuarrédeEF^ie laFig.XT.Si'CftégaidaoslaFzg.vi . 
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Si» auRe^anglefaitdes lignes ER, EH, parfciiue cette ligne 
EF par la dernière conclufîon de la Partie fecohde,eft Moyenne 
Proportionelle entre lefdîtesdeux lignes ER, EH, & par confc- 
qucnt le Qu,arréde EF Moyenne Proportionelle, vaut le Rcâan- 
glc fait des deux extrêmes ER, EH, p*r U XVll Propù^toM du VI 
.Xhw des Elemctirs, 

Donc à la place du Quatre EF fubftituant leReâangle HER, 
dans la Fig. vi. Si.lafommeÊittc dudit ReaangleHER,& du 
Rciîlangle HE>RC, fera égale au Re£tangle ECR de la Fig.vii- 

Mais la fomme du Reftangle feit de HE, ER, & du Re^angle 
feit de HE, RC de la Fig. VL eft égale au Rcdangle de la Fig- 
Tiii. fait deHE,&deER,RC, prifes enfemble , parce que les 
deux Reâangles de la Fig. vi. ont chacun la ligne HE peut vn 
cofté, & les lignes ER, RC, leur fervent de fécond cofté. Donc 
le grand Reûanglede la Fig. vm. lescontienttous deux, parce 
qu'il a la ligne commune HE pour vn cofté, & l'autre cofté EC 
contient leurs deux autres coftez ER, RC. 

Donc leRe<aangIc de la Fig.viii. feitde HE &deER,RC 
prifes cnfcmblc,eft égal au Re^angle de la Fig. vn. fait de RC 
& de ER, RC prifes enfemble. 

Donc ces deux Retîiangles égaux ayant leurs grands coftez 
EC égaux, ont auffi leurs deux petits coftez égaux; fçavoîr HE 
vlg.yiliÀKCjTig.yu^trUXIfPri^ofitioiitiuVI Livre detElemens. 

Mais RC eft double de RS par la conftrutaion.Planche i.Fig.i. . 
Donc HE eÛaufli double deRS. Ccqu'ilfalloitdemonlhrw.- 

PARTIE IV. 

7) BMO NSTRA TI K 

^e U CuBe 5 qui a four Racint ou Cojié U li^t RE> efi 

double du Cube A, qui â four Rjicint ou CofiéU ligne RS» 

LES quatre lignes SR,RE>EF, EH, font Continuellement 
Eroportionelîes ^ar U demiere c<mtl»J*o» de U Recapitidamm 
de U Partie féconde. 

Mais ftar U conclufîon cy-deff»s df U Partie troifujme , la ligne ex- 
trême EH eft double de SR,rautre extrême. 

Donc entre les deux extrêmes SR & EH, dont la dernière eft. 
double de la première , fay dpnné^les dçux MoyennesConti- 
nuelkment Proportionelles RE^F,auec U Règle & le Compas, 
" - ■ ^ Dwfme 
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oierme fins employer aucun Cercle > ce que M' Defcartes auoit 
prononcé eftre im)x>flîble dans fi Géométrie, page 37 o. 

Mais le Cube B a pour Racine ou codé la ligne RE, qui eftl» 
première ou moindre des deux Moyennes Proportionelles,entre 
deux lignes extrêmes RE, EH, dont la dernière eft double de 
la première. 

Donc le Cube B eft double du Cube A, qui a pour Racine 
ou cofté la ligne SR, la première & moindre defditesiQuatre 
Continuellement Proportionelles. 

Parce que par le Corollaire de la XXXin du XI Livre des 
Elemens , s'il y a Quatre lignes Continuellement Proportio- 
nelles , SR , RE, EfTSH, comme la première SR, eft à la Qua- 
trième EH , ainfi A le Parallélépipède , ou Qibe &it fur la pre- 
mière SR, eft au Parallélépipède fcmblable,ouCubeB&it fur 
RE, la féconde defdites Quatre Continuellement Proportionel- 
. les , dautant que les Cubes font entr'eux en Raifon Triplée de 
leurs Racines par fi XII Propofition du vm Livre d'Euclide, 
attendu que fiPremiere ligne SR a vne Raifon triplée à la Qua- 
trième ligne EH , de celle qu'elle a à la Seconde RE. 

Donc on a la Dvplication dv Cvbe , et la solvtion 

DE CE FAMEVX P&OBLEME PROPOSE* PAR. L'ORACLE D'A- 
POLLON. 



CHAPITRE QVATRIESME. 

fdin GamttriqHimmt &• tout i eoùf U Ouflicttitn de ttiu 
Cuits dcimenj 

PARCE qu'on me pourroit objeâer qu'ayant fupofè le 
cofté du Cube doime égal au cofté du Compas , il fiudroit 
auoir autant de différents Compas qu'on donneroit de différen- 
tes Racines ou coftez àes Cubes à doubler , voicy vne Méthode 
Facile,Generale & Géométrique , pour donner la Racine d'vn 
Cube requis double d'vn Cube donné. 

Tirez dans 'la Planche première , Figure Seconde , fi ligne 
KQ_fur fiqnelle preneï KP égale à ER,& dumilieu de KP fai- 
tes vn demy Cercle,dans lequel du point K appliquez KN égale 
àEM. Tirez la ligne NP. Le Triangle KNP fera Reftanglc, 
ftr U XXXI Pnpsptmi» tnifiim Imi tEullide , parce qu'il 
Cimm, D 
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eft dans k demy Cercle , & par confequent fera femblabic & 
égal au Triangle EMR de la première Figure, parce qu'ils font 
tous deux Triangles Re6langles , & que par la conftruàîon ÎHy- 
pothcnufe KQj& le cofté KN , font égaux^ fHypothenufe ER, 
&aucoftéEM. 

ProduifezKN versL & KP vers Q, vous aurez vn Infiniment 
Géométrique & invariable comporéTeulement des deux lignes 
droites LK, KQ^ qui comprennent ÎAngle.LKQ^plus grand que 
37 degrez 28 minutes, &pius petit que 37 degrez 29 minutes) 
par le moyen dcf quelles vous aurez d'abord la Racine du Cube 
double à tout Cube propofi. Il iàut porter depuisK vers L le 
cofté du Cube donné, & du point où finira ledit cofté defcen- 
dre la perpendiculaire jufqu'a ce qu'elle coupe la ligne KQ^la 
panie coupée delaligneKQferalc cofté du Cube double re- 
quis. Car tous les Triangles RcaanglesKTV,KXY,KLQ_& tous 
autres feront femblables au Triangle KNP; c'cft pourquoy fi KT 
eft le cofté du Cube donné à doubler, KV icra le cofté du Cube 
double requis. Si KX eft le cofté du Cube donné,KY eft le cofté 
du Cube double du donné, & ainfi KQeft Racine d'vn Cube 
double , du Cube qui aura Kt pour Racine &c. 

liiilîiiiîiisiiiîîîiiîiiiïlîîiiiliîiiîîiii 

LA 

TRISECTION 

DE L' A N G L E. 

LE XXI.IournaldcsSfavansjdu 21 Décembre m.dcj,xxvi. 
a publié trois de mes façons de dîvifer tout Angle donné 
en trois Angles égaux > mais elles n'ont rien de commun 
auec la prefente Méthode , par laquelle aucc vn fîmple Compas, 
ou auec vnc fimple Règle , je trouve vn point requis par le prc-? 
Diier de mes trois grands Ptoblêm^s que j'ay propofez à tous 
les Gcometres dans le XVI, loumal des Scavans du 17 Aouft 
M. DC, Lxxvi. que M' de la Roche Confeiller au Parlement de 
Grenoble & MMe Marquis de Sainte Mefmcs, ont relblu uiver- 
femcnt par f Algèbre j mais la folution du dernier renvoyé à la 
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Parabole pour ttouver le point O requis, aiiec lequel Tans Para- 
bole je fais icy dans la Planche troifîeimc , tout à coup de 
auec facilité , non feulement la Trifeâion d'vn feul Angle aoil- 
né, maisdequatredîiïerentsAiigles donnez de poficion, com- 
me DEF,FER, RDH, HDA. 

La Règle MG que j'emplpye eft vne (impie Règle fur laquel- 
le je matque depuis le point M enOjlefcmidiametreDEdu 
Cercle dont les Arcs par exemple AQCE,mefurent les Angles 
donnez ADQ CDE. Vne fimple Règle fuâit, comme on peut 
voir en la ligne AS de la troifiéme Figure de la Planche du fufdîc 
lournal ^es Sçavans. 

Le Compas DM0 que j'employe au lieu de la fufdire Règle, 
eft aullîvn (impie CompaSj& le mefmeque j'ay décrit dans la 
Duplication du Cube, fesdeux branchesDM,MO font égales 
& plattes,& la pointe D eft rebrouifce , ou bien on la perce au 
point D auec vne petite aiguille pour f appliquer fur le point D, 
centre du demy Cercle AEZ. Dans fvfagc on applique vne 
Règle au coftÉ de la branche MO, (i mieux on n'aimeque la 
meïine branche MO, foit continuée jufques en G. 
L E M M E L 

Lt diffirmce txtrt l'An de lx dcffen&' la diux ti*n de 
l'Arc de tent Angle tigu , ejltuijeuri les deux tiers dt l'Aie de 
l'Angle Ccmflement du ^uurt deCercli. 

Dans la troilîéme Planche , la corde BY eftant le rayon du 
Cercle , fArc BY de LX dcgrez eft les deux tiers de f Arc AE de 
Lxxxx degrez. Donc il eft les deux tiers des Arcs AC &CE 

Îiris enfemble. Donc (î de fArc AC on ofte l'Arc BCi qui eft par 
a fupofition les deux tiers de fArc AC, il reftera ÎArc CY, 
qui (era les deux tiers de tArc CE. 

L E M M E II. 
Lddiffmme entre l'Arc de tXdepcT^ &• vnTiersde l'Are 
de tout «An^e Obttu , efi toujours 'vn Tiers de l'Arc de CtAngle 
viigu ( <mflementiudemyCercU:lii vicilTim , tadifirence en- 
tre'leTiersdel'Arcd''V»iingleAigu &• l'An dcLX degra^efi 
le Tiers de l 'Aredi l'Angle Ohtsu Comblement du demy Cercle, 

Dans la troilîéme Planche la corde VT cflant le Rayon du 
Cercle , f Arc VT de lx degrez eft le tiers du demy Cercle OR, 
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de cLXxx degrcz. Donc U cft le tiers des Arcs ON, NR pris 
cnfetnble. Or f Arc NT par la fupofîtioa eft le tiers de ÎJ^c 
NR. Donc ÎAtc NV fera le tiers de f Arc NO , putfquc fArc 
total VT eft le tiers des deux Arcs ON, NRj & que îArc NT 
cft le tiers de fArc NR. 



De U Trtfe^icn Géométrique de tout An^e dfitmé. 

SOIT , dans la troifiémePlanche,l'Angle AigudonnéFED, 
ou ï Angle Obtus FER fon Complément au demy Cercle, 
Du point E portez en D la longueur de DM branche du 
Compas DMO. ( 

Du point D élevez fur la KgneDE la perpendiculaire DA, 
que produirez vers Z > & du point D pris pour centre , faites du 
Rayon ou Semidiametre DE le demy Cercle AEZ. Faîtes aufli 
du point E pris pour centre , le demy Cercle ONR, de quelque 
Rayon que ce foît. 

Le demy Cercle AEZ coupe la ligne FE au point C , & par 
aînfi outre les deux Angles FED, FER, mefurez parîArc de i8o 
degrez du demy Cercle ONR, vous aurez encore les deux An- 
gles ADC, CDE, mefurez par ÎArc dcpodegrez du Quart de 
Cercle ACE. 

Soient enfin les quatre Angles DEF, FER, ADC, CDE, 
donnez de pofitîon , & propofez à divifer tout à la fois chacun 
en trois Angles égaux. 

CONSTRVCTION. 
Sur le point D, centre du demy Cercle AEZ, mettez la pom- 
te D de la branche du Compas couché furie plan, ainfîque la 
Figure le reprefente. Ouvrez le Compas entraînant la bran- 
che MO fur le Semidiametre DE, jufqu'a tant quelecofté inté- 
rieur de la produAion de ladite branche vers G, ou d'vne Règle 
appliquée intérieurement contre MO, la branche du Compas 
foit fur C, point de f interfeâion de t Arc auec la ligne EF, 
Du point D tirez DB, parallèle à MC , 

Du point E tirez ET, parallèle à MC. 
Ie ois i*. Que ÎAngle ADB cft le tiers de f Angle ADC. 
a*. Que f Angle FET eft le tiers de f Angle FER. 
3^. Que fi du point B on applique dans le demy Ccr- 
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17 
cïe ACE, le Rayon BD en Y, l'Angle EDY fera le tiers de 
i'Angle EDC. 

4°. Que fi du point T on applique dans le demy Cercle 
ONR le Rayon TE en V, l'Angle FEV fera le tiers de l'An- 
gle ^ED, 

DEMONSTRATION 
J^e l'Angle *ADB eft It tUrs de l'Angle ÀTiC. 

DV point M tirez, en B la ligne MB. i" elle fera perpendi- 
culaire fur DE, par confequentparallcleàDA, laquelle, 
par conftraétion eft perpendiculaire fur la mefme ligne DE. 
a" ladite ligne MB divifera en deux parties égales f Angle DMO- 
du fommct du Triangle ifofcelc DMO. 

La ligne MB eft perpendiculaire fuf DE, parce que la ligne 
DE tombant fur les lignes DB, OC, qui font parallèles par ta 
conftruiSion , fait l'Angle COE égal à ton oppofé interne ODB, 
farU XXl X Propofniondu premier Livre des Elemens à' Euchde, 

Mais f Angle COE eft égal à f Angle DOM fon oppofé au 
fommet , p<ir U XV Proportion du premier des Elemeas,. 

Et f Angle DOM eft égal à f Angle ODM', pur U v Prepofî^ 
tion dit premier des Siemens^ parce qu'ils font tous deux fur lalî- 
gneDO,quieft la£aze duTnangleOMD,quicft ifofcelepar 
conftruâîon. 

Donc f Angle KDB eft égal à îAngle KDM, par lètremier 
des axiomes , parce qu'ils font tous deux égaux à d'autres Angles 
COE, r)OM, lefquels font aufli égaux entr'eux. 

Mais Icsdeux Triangles KDB,KDM,ont lecofté KD com- 
mun , Se les coftez DB, DM, égaux, parce qu'ils font Rayons 
d'vn mefaie Cercle, & les Angles KDB, KDM, qu'ils compren- 
nent égaux. Et de plus leurs Angles KBD, KMD, font égaux, 
ptr U V Propojiûo» du premier des fLmens» parce qu'ils font tou$ 
deux fur la BazeMB, du Triangle ifofcelle MDB. 

Donc les Triangles KDB, KDM, font égaux, /»4r U ïV&pof 
U XXytPropefuion i» premier Livre desElemens. 
Donc les Angles DKB, DKM, font égaux. 
Donc les Angles DKB, DKM, font Angles droits, ^^i- U Xîlt 
Vropofixîon du premier des EÎemens , parce qu'Us font faits égaux par 
la ligne DK, qui totpbç fur la li^neMB. 
Donc la ligne BK eft perpendiculaire fur DK. 

Comiertt E 



dby Google 



i8 

Donc KB eft parallèle à DAj laquelle par la conftruiaion eft 
auffi perpendiculaire fur DK. 

Donc f Angle ADB eft égal à ÎAngle DBK,/.rfi-f«XXlX. 
Propopiias du premier âes Elément , parce qu'Us font Angles alter- 
nes faits par la ligne DB qui tombe entre les deux parallèles 
DA,KB. 

MaîsîAnglcDBKeftégalàîAngle DMK,/»4»-/rf VFropofttioM 
âupremier des e/mw^ih, parce qu'ils font toos (Jeux ftH-lamefme 
Baze MB du Triangle ifofcele MDB. 

Donc tAnglc ADB eft égal à f AngleDKfK, />*»■ If ^troHw (Jfi 
axiomes, parce que tous deux font égaux à l'Angle DEK. 

' Il faut maintenant dcmonftrer que la ligne MB divife f An- 
gle DMOendeux Angles égaux BMD, BMC. 

Les lignes DB, MC, font parallèles par la conftniiïUon. 

Donc les Angles DBM, BMC font égaux, par U XXÏX Ai»- 

fo^th» du premier Livre des Elément , parce qu'ils font Angles al- 
ternes faits par la ligne MB , qui tombe fur les deux lignes 
parallèles DB, MC. 

Mais f Angle DBM eft égal à f Angle DMB. psr Uv,fro- 
potion du premier des Elemeus , parce qu'ils font tous deux fur la 

ligne MB, qui eft la Baze du Triangle BDM ifofcele. 

Donc f Angle BMC, eft égal à f Angle BMD ptr le premier 
jtxiùtKe , parce que tous deux font égaux à l'Angle DBM. 

Donc f Angle DMO eft divifô en deux Angles égaux , & 
chacun d'iceujt eft égal à ÎAngle ADB. 

Donc les trois Angles ADB, BMD, BMC, font égaux. 

Jl feut maintenant demonftrer que les trois Angles ADB, 
BMD, BMC, pris enfemble, font égaux à f Angle donné ADC. 

' En oftant f Angle ADB qui eft commun , il refte les deux 
Angles BMD-, BMC , lefquels pris enfemble doivent eftrc 
égaux à l'Angle BDC, le refte de f Angle total- ÂDC. • 

L'Angle BDC qui eft au centre, vaut le double de f Angle 
B^C, qiji eft en M à la circonférence , & appuyé for le mcime 
Ajc BC, f«r U XX Pyopofition du llfLtwedes Efemenf. 

Mais fAngle BMD eft égal à tAiigle BMC, ce qui eft prou- 
vé cy-dclfus. 

Donc JAngle BDC eft égal aux deux Angles BMD, K4C, 
pris enfemble , parce que chacun d'eux fait la moitié. 

Donc les trois Angles égaux ADB, BMD, BMC, pris en- 
femble > font égaux à fAngle ADC '■ 
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Donc tAnglc ADB eft b troifiéme psrtie de tAngk don- 
né ADC. 
Donc on a donné la TrifeSion de {Angle. 



LA TRISECTION ■GEOMSTlt.l^VE 
Je l'Angle EDC. 

DV point B appliquez dans le Cercle le Rayon BD en Y. 
l'Angle EDY fera le tiers de l'Angle EDC, Complé- 
ment de l'Angle ADC. Ce quieft cy-devant demonltré par 
le premier Lenune. 



D EMON STRàTI ON 
fit l'Aagle FETeJl le tien de l'Angle VER. 

LE Triangle DM0 eft ifofcellc par la conftruâion. 
Donc les Angles MDO, MOD lont égaux^xr U YPn- 
fofttie» dm premier det tlemtns , parce qu'ils font tous deux Tur la 
Baze DO. 

Mais l'Angle EOC eft égal à l'Angle MOD, Mr UXW tri- 
pit/nto» du premier des Elemem , parce qu'il eft Ion oppolé au 
fommet. 

Donc l'Angle EOC eft égal à l'Angle MDO par le premier 
ies axiomes , parce que tous deux font égaux au troiliefme 
Angle MOD. , 

Mais l'AngleMDO eft le rocfrae que l'Angle MDE ou EDM. 

Donc l'Angle EOC eft égal à l'Angle EDM. 

Mais l'Angle EDM qui eft au centre, eft double de l'Angle 
ECM, qui eft à la circonférence en C, & appuyé fur le melme 
ArcEM, iMf/^XX Prepi^tioti dtt troifiefme Lifre deiElemeas. 

Donc l'Angle EOC, parce qu'il eft égal à l'Angle EDM, eft 
aulïi double de l'Angle ECM, ou ECO, qui eft le mcfme. 

Mais ces deux Angles EOC, ECO, du Triangle ECO.parce 
qu'ils font les deux Angles internes & oppofez à l'Angle ex- 
terne ïER, valent ledit Angle externe FER, ji«rl«XXXlI 
rnpifaiai du premier irm Jti tkmeKi. Et l'Angle ECO , parce 
<M'il eft moitié de t'Angk EOC , eft le tiers de la lomme des 
Angles ECO, EOC 
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Donc l'Angle ECO cft adfli le tiers de TAnglfr donné FER, 
Mais la ligne ET efl: parallèle à OQ par la conftru<^on. 
Donc l'Angle FET eft égala l'Angle ECO, pxtUXTClX' 

Propafttion du premier thire des tltmens , parce qu'ils font Angles 

alternes faits par la ligne FE , qui tombe fur les deux lignes 

parallèles OC, ET. 
Donc l'Angle FET, parce qu'ileft égal à l'Angle ECO, ett" 

auflî le tiers dt l'Angle donné FER. 
Donc on a donné la Trilèâion de l'Angle» 



lA TRISECTION GBOMETRIJ^VB 
dtVAn^eBEn. , 

DV point T appliquez dans le demy CercFe le Rayon TE 
en V, l'Angle FEV fera le tiers de l'Angle FED, Com- 
plément de l'Angle obtus FER. Ce qui eft cy-deûant de^ 
monftré dans le fécond Lemme. 

COKOLLAIKE. 

Si on propofe la Trifeâion dVn Arc de plus de igo degrcz, 
faîtes vn Arc du fommet dcPAnglc pris pour centrei& produi- 
fez l'vn des coftez de l'Angle donné , vous aurez vn demy 
Cercle & vn Arc ; divifez le demy Cercle en trois Arcs égaux, 
en appliquant àes extremitcz du diamètre le Rayon dans le 
demy Cercle. Divïfcz en fuite l'autre Arc en trois parties éga- 
les , l'vne de ces parties auec vn des trois Arcs égaix du demy 
Cercle vous donneront le tiers de tout l'Arc propofé,quieftoit 
déplus de l8o degrcz, Sec, 

le donneray dans ma nouvelle Géométrie entre plnfieurs 
autres méthodes dedîvifer géométriquement tout Angle don^ 
né en trois parties égales , celle qui confîfte à appliquer vne 
ligne donnée pour fervir de Baze a vn Triangle uit des deux 
Kenes de l'Angle donné , en fone que la perpendiculaire éle- 
vée du milieu de cette Baze aille rencontrer vn point donné 
de po/îtion au deffus & à cofté de l'Angle donnée Ce qui eft 
le (econd de mes trois Problèmes propofezà tous les Gcomçr 
1res dans le XVI. loomal des S^vao^ du 17 Aouft m.dclxxvi. 

L'INSCRIPTIOM 
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L INSCRIPTION 

DE LHEPTAGONE 

rêgvlierdans le cercle. 

LE s Mathématiciens fçavent combien llnfcription Géo- 
métrique des Polygones Réguliers dans le Cercle fc 
trouve ticceflaire. 

Euclide a donné flnrcriptîon du Pentagone Régulier dans 
U ùnxjéme PropofitioB du ly. Livre des Elemens ; maisTa méthode 
efl très longue & embarrafîée. 

Albert Durer voulut fupplécr au defiiut d'Euclidc , mais le 
Pentagone qu'il a bâty furvne ligne donnée dans fon deuxiè- 
me Livre de Géométrie eft équilateral , & non pas équiangle, 

Ptoloméedans fon premier Livre de la grande Conftruiîtion 
ou Almageftc , a donné vne manière très facile d'infcrire ce 
Pentagone. Il élevé du centre du Cercle le Rayon perpen- 
diculaire fur le Diamètre , & ayant divîfé également vn fcmi- 
Diametre, il couche la diftance de ce point du milieu dufemi- 
Diametre à textremité du Rayon perpendiculaire , fur le refte 
du Diamètre ; car la diftance de ce dernier point a la mefme 
extrémité du Rayon perpendiculaire., fak le cofté du Penta- 
gone infcriptiblc dans le Cercle. 

Toute îAntîquité n'a pu donner flnfcription Géométrique de 
IHeptagone Régulier i II eft vray que pour la pratique la moitié 
du cofte du Triangle équilateral ou corde de 120 dcgrez donne 
le cofté de fHeptagone , mais la rigueur Géométrique ne s'en 
doit pas contenter, de mefme qu'elle ne reçoit pas pour la Qua- 
drature du Cercle vne pratique très facile , laquelle donne vne 
ligne compofée dudemy Rayon & de la ligne laquelle peut le 
Rayon & le Sinus de 22 degrez 30 minutes, bien que cette ligne 
ne foit moindre de ÎArc de 90 degrez que d'environ vne des 
aitfoode fes parties, &qu'on cherche encorelafohition de ce 
Comitrt, F 
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fameux Problême de la Quadrature du Cercle j oui ne conlîfie 
qu'à trouver vne ligne droite égale à la circonferencc , bien 
qu'on ait dctnonftrc Géométriquement que le Diamètre eftant 
de loooooooooooooooooooo parties , la Cïrconfcrcnce eft 
moindre que la ligne qui auroit ii^^Sûz^ss^Sçyçm^^J 
des mefines parties , & plus grande que la ligne qui auroit 
3141592555585)751323845 des mefmes parties > d'où il refaite 
que la différence eft comme infiniment petite. 

Pour déterminer Géométriquement le cofté de ÎHéptagone 
Régulier înfcriptîble dans vn Cercle donné , il faut divifer en 
fept parties égales les deux Angles droits , ou leurs 180 degrcz, 
en feifant aucc les Rayons du Cercle duHs U PUnche IF, vn 
Triangle ifofcelle AFI, dont chacun des Angles fur la Baze AIj 
foit les deux tiers de tAngle du ibmmct AFL 

Comme les coftez font donnez , U refte à trouver la Baze AI. 
Produifez le Diamètre RC en A3 en forte que la partie AC foit 
àla ligne AI ( compofée du Rayon IC& de la partie CA) ainlî 
que le Quarré du Rayon IC eft au Quarré de la ligne AR,com- 
pofée du Diamètre RC & de la partie C A , car en fuite la Géo- 
métrie demonftre que îî fur la ligne AI prife pour Baze, on fait 
auec les Rayons du Cercle le Triangle ifofcclc AFI, chacun des 
Angles fur la baze AI vaudra les deux tiers de l'Angle dufom- 
mct An , & par ainfi chacun des Angles fur la Baze lAF, AIF, 
font deux feptiémes parties de 180 dcgrez , valeur de deux An- 
■gles droits, & par confequent la feptiéme partie de quatre An- 
gles droits qui comprennent tout le Cercle. 

Tout le myftere gift par confequent à déterminer le point A, 
car d'içeluy appliquant au Cercle le Rayon AF, il partagera 
également en G l'Arc CF,& ÎArc CF fera la feptiéme partie de 
tout le Cercle, & la corde CFfera par confequent le cofté de 
l'Heptagone requis. 

Il y a plufîeurs manières de trouver le point A fur le Diamè- 
tre produrtj ou de trouver le point G, ce qui fuffic, efiant en fuite 
fecHe de feirc l'Arc GF égal a l'Arc GC. 

le n'employé icy que mon nouveau vfagc du Compas pour la 
folution de ce Problème , ainlî que j'ay Élit pour laDupUcation 
du Cube & pour la Trifeftion de l'Angle. 
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M i'Infirîpthn de l'Heptagone Régulier dans le Cercle. 

S OIT le Cercle donné CFKLHNP , dans lequel on demande 
flnfcription Géométrique de {Heptagone Régulier, c'eil à 
dire équiangle &équilatcral. 

Divifez le Diamètre CR en trois parties égales CM,ME,ER. 

Du point Rj extrémité du Diamètre , appliquez dans le Cet- 
de en B RayonRB. 

Tirez ia ligne EB. 

Du point E pris pour centre & du Rayon EB, Eûtes le dcmy 
Cercle OBS. 

Du point E élevez le Rayon EX pefpendicuiairc fur le Dia- 
mètre OS. 

Faites la Trifcdion de ÎAngle SEB par mon Compas à deux 
branches ED, DY. Produifez laligne DY,& le Diameue RC, 
leur interfeâion donnera le point A requis , & l'Angle SAY 
fera le tiers de ÎAngleSEB, parce quef Angle SEB externe vaut 
ies deux internes du Triangle EAB , fçavoir l'Angle EAB & 
l'Angle EBA ou EDB qui luy eft égal, parce que le Triangle 
BEDeft ifofcelle. Mais îAngle EDB externe vaut les deux in- 
ternes du Triangle EDA, fçavoir DEA & D AE. Donc l'Angle 
EAB cftie tiers de l'Angle SEB , parce que DAE eft égal à 
DEA , car le Triangle ADE eft ifofcelle , puifque par la 
conftru^on la branche du Compas ZD efl: égale à l'autre 
branche ou rayon DE, & que par aînfî DA eft égale à DZ & 
AZ auDiametreOS. Ce qui arrive toutes les fois que IcsAngles, 
comme SEB, font partagez en trois parties égales au point D. 

Du point A appliquez au Cercle en F la ligne AF égale au 
Rayon CI, elle coupera en G également lArc CF. 

Tirez leRayonlF, IcTriangleAFI fera ifofcelle par laconf- 
truâîon , & chacun des Angles fur la baze AI fera les deux tiers 
. de ÎAngle du fommet AFI , parce-queAC eft à Al,.comme le 
Qiarré de CI eft au Quarré de AR, ce qui eft connu desGeo- 
mètres i & par confequcnt tArc CF-cft'Ia feptiéme partie de 
tout le Cercle. 

Maintenant au Heu d'infcrire dans le Cercle vn Triangle 
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femblable au Triangle AFI,commc a ftiit Euclîde pour le Pen- 
tagone dans la JCl Prepofiùon Au JV des Elemens , il fulïit de tirer la 
corde CF, carelle fera Iccoftéde l'Heptagone Régulier requis. 
Ce qui reftc à demonftrer. 

DEMONSTRjriOr^ 
^e U corde CF efi U toftc de l *He^ta^ne Kegtthr. 

Tirez le Rayon IG, U divifcra également TAngleFIA, par- 
ce que le point G parcage également t Arc CF , qui cft la 
mefure dudit Angle FIA. 

Le Triangle FIG eft ifofcelle , parce que ces deux coftezibnt 
des Rayons du meime Cercle. 

Donc les Angles IGF, IFG font égaux, fir U v Profoftth» d» 
premier des E/emens^ parce qu'ils font nir la bazeGF, 

Mais f Angle externe FGI vaut les deux Angles GAI,GIA, 

{)riscnfemble:^j»- U XXXIII dit premier des llemenst dautant qu'ils 
uy font internes & oppofezdans le Triangle GAI. 

Donc f Angle GFI ; parce qu'il eft égal à t'Anglc FGI , vaut 
auffi les deux AngIesGAliGlA,prisenfcrable. 

Mais l'Angle GIA eft moitié de fAngle GAI, parcequ'îl eft 
moitié de f Angle FIA, qui eft égal à îAngle GIA, 

Donc fAngle GFI du fommet du Triangle AFI eikSexfii-âher 
dé chacun des Angles fur la baze. 

Donc chacun des Angles lût la baze AI, vaut les deux tiers 
de l'Angle du fommet AFI. 

Donc les deux Angles droits valeur des trois Angles duTrian"- 
gle AFI, eft partagée en fept parties égales. 

Mais ÎAngle FIA vaut deux defdites feptiémes parties de 
CCS deux Angles droits. 

Donc ledit Angle FIA eft la (èptiéme partie de quatre Angles 

droits. 

Mais les quatre Angles droits ont pour mefure tout le Cercle, 

Donc l'Arc CF eft la feptiéme partie de tout le Cercle, parce 

qu'il eft la mefure de l'Angle FIA , qui eft la feptiéme partie des 

quatre Angles droits. 

Donc la Corde CF de l'Arc CF eft le cofté de ÎHcptagone 
Régulier ÇFKLHNPinfcrit au CercIe,dontle Diamètre eftCR. 



dby Google 



PARCE que IciUyèn'IÊ divife *gaJem«iBti'AtceF>iLdi- 
viiç ;iMlIt également ÎAngle CIF , qui eft mefuré par ledît 

Arc"CF;-- --^ '''^ •" ■ -v '■'-■ ■:■■'•■-. . ■.:^" '■■■ .-.'. .■ 

Les Triangles AFI,FIG, font ifofcelles , parce que deux de 
jeur? coftez font Rayons du Cercle. 

■■ Donc fengîe FGI cxtêmc ,."yauc ks deux An^es GAI, QI^, 
internes &oppofe2, ou leurs égaux FIA, FIG. 

Dont ÎAhgle PGJ-, ou fon egaKG^^i ya^f trois fois TAnglc 
GIA, oufonégalGIF. / "' ., -,\ - .^ 

Produif<^i,leRayonGI jufqu'énH, tirez FH^CH, les Arcs 
FH , GH ferortt égaux , parce que GH feftànt Diamètre , chacun 
dcs*ArcsFH,ÇH ciiiamii?iê;,au''GèrÔle;nfoins vndes Arcs GG, 
ouTGi^tpiïîonrÇgakèc; ;.■ " . ù :; t ■.•■■.?-, risv, -• 

Donc Ics.GortfêsHF, HÇ fpntégale^,/»»' i*XXlX^. ^«III. 

Ijyre iits Elimens.- 

Doueaç' .FHC-cff'ifqrfcUe. .-,,/;.. 

L'Angle i("eft éri la Circonférence i èft la moitié de 

l'Angle Fie ail certtre > & ^p|)iiyé' fiir ïe mcfme Arc CF, 

par la XX . tanin Livre des Tîeiiièhi^' ■ 

Mais l'Àn eft- là moitié de I-AngleFiC. 

Donc rAngleFIGeft égal à TAngle FHC- 

Mais lesTriangJesJ^IGjFHC {qnt ifofceles ,& leurs Angles 
égaux FIG, FHC font compris par leurs coftez égaux. 

Donc les Triangles ifofcelles FIG, FHG, font équiangies. 

Maisdans le Triangle FIG, l'Angle du fommctFIG eft le tiers 
de chacun des Angles IFC, IGF, qui font fur fa Baze FG, 

Donc aufli dans le Triangle ifofcelle FHC , l'Angle du fom- 
met FHC eft le tiers de chacun des Angles HFC, HCF , lef- 
quels font encore é^aax, parla XX VII P/opoftion du troifiefme 
Livre des éléments d'-SucUde , parce qu'ils s'appuyent fur Arcs 
égaux FH,GH. 

Donc chacun des Arcs FH, CH, contient trois fois l'Arc FC. 

Donc chacun de ces Arcs FH, CH, contient auflï trois fois la 
Corde CFifçavoir les trois Cordes FK,KL,LHj& les trois Cor- 
Comm* G 
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to CP, PN,NH i lefquelle. font tou«s fix te.lM entfelle^ 

taiùlateral & iqaiangleCF,FK,KL,LH.HN. NP,!-»-. «"«^ 
dinskCetctedooni. Ce qoieftoitte^ms. 

it«*aH.'Me9M'4<t8»*'Me«M- ««MM «6»* 

infEUTjt ^ D COMIMXS 

SMmlhnUgtDùBoH. ^ ^^, 

Bt Saimfimt'Dtaitlintfittffd, 

BJ>1C&AMAU '^NAGRAMMJSTICfiL 
CLAVDIVS COMIERS 

Wc tandem CuWca. DapUvU Pteftym An* 
Aris nan<iiie D« CL^iO'i ^«/";f_^'='^ 
^ fteilantMi BurkM <U Cafm, 
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